
A I kolokvijum iz Matematike 1 A
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je I =
[
1 0
0 1

]
, J =

[
0 −1
1 0

]
i neka je

M =
{
aI + bJ | a, b ∈ R, a2 + b2 6= 0

}

i · oznaqava operaciju mno�eǌa matrica. Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (M, ·):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (M, ·) grupa? Da li je struktura (M, ·) Abelova grupa?

2. Izraqunati determinantu D =

∣∣∣∣∣∣∣∣

1 2 3 4
−1 0 1 3
2 4 a 8
−1 0 1 a

∣∣∣∣∣∣∣∣
. Za koje vrednosti parametra a je D = 0?

3. U zavisnosti od realnog parametra α rexiti sistem

x + 2y − z = 4
−x − y + z = −3
2x + 4y + α · z = 6− α
−x + 3y − 2z = 4.

4. Date su taqke A(1, 3,−1), B(3, 3, 1), C(2, 1, α) i D(4, 4,−1).

a) Odrediti vrednosti parametra α tako da zapremina piramide ABCD bude
5
3
.

b) Za najmaǌu vrednost α odre�enu pod a) izraqunati meru ugla ^ABC.

5. Date su prava a i ravan β u prostoru:

a :
x− 2
−2

=
y + 4

3
=

z + 3
1

i β : x− y + 5z + 9 = 0.

a) Odrediti vektor pravca ~va prave a i vektor normale ~nβ na ravan β.

b) Odrediti proizvoǉne taqke A ∈ a i B ∈ β.

v) Odrediti me�usobni polo�aj prave a i ravni β.

d) Ukoliko se prava a i ravan β seku odrediti ǌihov presek, a ako se ne seku odrediti rastojaǌe prave
a od ravni β.



B I kolokvijum iz Matematike 1 B
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je X =
[
1 1
0 0

]
, Y =

[
0 −1
0 1

]
i neka je

M = {aX + bY | a, b ∈ R, ab 6= 0}

i · oznaqava operaciju mno�eǌa matrica. Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (M, ·):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (M, ·) grupa? Da li je struktura (M, ·) Abelova grupa?

2. Izraqunati determinantu D =

∣∣∣∣∣∣∣∣

1 −2 −3 4
−1 0 1 3
2 3 b 5
2 0 −2 b

∣∣∣∣∣∣∣∣
. Za koje vrednosti parametra b je D 6= 0?

3. U zavisnosti od realnog parametra β rexiti sistem

x + y − 2z + w = 2
3x + 3y + (β − 5)z + (2− β)w = β2 + 5

−2x − 2y + 4z − 2w = −4.

4. Date su taqke M(3,−1, 1), N(β, 0, 2), P (3,−2, 2) i Q(5,−1, 4).

a) Odrediti vrednosti parametra β tako da zapremina piramide MNPQ bude
4
3
.

b) Za najve�u vrednost β odre�enu pod a) izraqunati meru ugla ^MNP .

5. Date su prava a i ravan β u prostoru:

a :
x− 2
−1

=
y − 1
−2

=
z − 3

1
i β : x + y + 3 = 0.

a) Odrediti vektor pravca ~va prave a i vektor normale ~nβ na ravan β.

b) Odrediti proizvoǉne taqke A ∈ a i B ∈ β.

v) Odrediti me�usobni polo�aj prave a i ravni β.

d) Ukoliko se prava a i ravan β seku odrediti veliqinu ugla ϕ izme�u prave a i ravni β, a ako se ne
seku odrediti rastojaǌe prave a od ravni β.



F I kolokvijum iz Matematike 1 F
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je A = R2 \ {(0, 0)} i neka je ∗ operacija definisana sa

(a, b) ∗ (c, d) = (ad + bc, bd− ac).

Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (A, ∗):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (A, ∗) grupa? Da li je struktura (A, ∗) Abelova grupa?

2. Neka su date matrice F =
[

2 −1
−7 3

]
i G =

[−1 2
0 2

]
i I oznaqava jediniqnu matricu istog reda kao

i F .

Odrediti matricu
2F−1 + G · (F − I)T .

3. U zavisnosti od realnog parametra f rexiti sistem

x + y − z = 1
3x + 2y − 3z = 6

−2x − y + f · z = f.

4. Date su taqke M(1, 2, 3), N(3, 1, φ + 1), P (1, φ + 2, 2) i Q(3,−1, 4).

a) Za koje vrednosti parametra φ su vektori
−−→
MN ,

−−→
MP i

−−→
MQ komplanarni.

b) Za najmaǌu vrednost φ odre�enu pod a) izraziti vektor
−−→
MN preko vektora

−−→
MP i

−−→
MQ.

5. Date su prava a i ravan β u prostoru:

a :
{

x + 2y − z − 4 = 0
−x− y + z + 3 = 0

i β : − x + 3y − z − 5 = 0.

a) Odrediti vektor pravca ~va prave a i vektor normale ~nβ na ravan β.

b) Odrediti proizvoǉne taqke A ∈ a i B ∈ β.

v) Odrediti me�usobni polo�aj prave a i ravni β.

d) Ukoliko se prava a i ravan β seku odrediti ǌihov presek, a ako se ne seku odrediti rastojaǌe prave
a od ravni β.



G I kolokvijum iz Matematike 1 G
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je A = R2 \ {(0, 0)} i neka je ∗ operacija definisana sa

(x, y) ∗ (u, v) = (xu− yv, yu + xv).

Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (A, ∗):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (A, ∗) grupa? Da li je struktura (A, ∗) Abelova grupa?

2. Neka su date matrica A =
[

2 −3
−3 4

]
i B =

[
0 1
2 −1

]
.

Odrediti matricu
A−1 + BT · (A− 2I).

3. U zavisnosti od realnog parametra γ rexiti sistem

x + y − 2z = 1
3x + 2y + z = 6

−2x − y − 3z = γ.

4. Date su taqke A(−1, 1,−1), B(γ, 1, 0), C(1,−2,−2) i D(−5, γ + 2, 0).

a) Za koje vrednosti parametra γ su vektori
−−→
AB,

−→
AC i

−−→
CD linearno zavisni.

b) Za najve�u vrednost γ odre�enu pod a) izraziti vektor
−−→
CD preko vektora

−−→
AB i

−→
AC.

5. Date su prava a i ravan β u prostoru:

a :
{

x + 3y + 2z − 4 = 0
−x− 4y + z + 2 = 0

i β : 2x + 7y + z + 2 = 0.

a) Odrediti vektor pravca ~va prave a i vektor normale ~nβ na ravan β.

b) Odrediti proizvoǉne taqke A ∈ a i B ∈ β.

v) Odrediti me�usobni polo�aj prave a i ravni β.

d) Ukoliko se prava a i ravan β seku odrediti veliqinu ugla ϕ izme�u prave a i ravni β, a ako se ne
seku odrediti rastojaǌe prave a od ravni β.



D I kolokvijum iz Matematike 1 D
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je A = (−2,∞) i neka je operacija ∗ definisana sa

x ∗ y = 3xy + 6(x + y) + 10.

Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (A, ∗):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (A, ∗) grupa? Da li je struktura (A, ∗) Abelova grupa?

2. Date su matrice A =
(

0 1
7 1

)
, B =

(
1 0
−1 1

)
i C =

(
1 3
4 9

)
.

Rexiti matriqnu jednaqinu
A ·X + 2B ·X = C.

3. U zavisnosti od realnog parametra d rexiti sistem

x + 2y − 3z = 1
3x + 6y + (d− 6)z = d + 6

−2x − 4y + 6z = −2.

4. Dati su vektori

~m = (3, 3,−2), ~n = (1, 2δ, 4), ~p = (3,−3, 2) (δ ∈ R).

a) Odrediti vrednosti parametra δ tako da vektori ~m, ~n i ~p budu linearno zavisni.

b) Za najve�u vrednost δ odre�enu pod a) izraziti vektor ~n pomo�u vektora ~m i ~p.

5. Date su prava a i prava b u prostoru:

a :
x− 1

1
=

y

−1
=

z − 5
4

i b :
x

−1
=

y − 2
0

=
z + 4

1
.

a) Odrediti vektor pravca ~va prave a i vektor pravca ~vb prave b.

b) Odrediti proizvoǉne taqke A ∈ a i B ∈ b.

v) Odrediti me�usobni polo�aj prave a i prave b.

d) Ukoliko se prava a i prava b seku odrediti ǌihov presek, a ako se ne seku odrediti ǌihovo me�usobno
rastojaǌe.



E I kolokvijum iz Matematike 1 E
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je

M =








0 a b
0 b −a
0 a b


 ; a, b ∈ R, a2 + b2 6= 0





i · oznaqava operaciju mno�eǌa matrica. Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (M, ·):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (M, ·) grupa? Da li je struktura (M, ·) Abelova grupa?

2. Ispitati rang matrice 


2 4 ε 8
−1 0 1 3
1 2 3 4
−1 0 1 ε




u zavisnosti od realnog parametra ε.

3. U zavisnosti od realnog parametra e rexiti sistem

x + y − 2z = 2
−x + z = 2
2x + 4y + (e− 4)z = 10− e
3x + y − 4z = 3.

4. Dati su vektori

~a = (4, 2, 3ε), ~b = (1,−2, 4), ~c = (2, 2,−1) (ε ∈ R).

a) Odrediti vrednosti parametra δ tako da vektori ~a, ~b i ~c budu komplanarni.

b) Za najve�u vrednost ε odre�enu pod a) izraziti vektor ~a pomo�u vektora ~b i ~c.

5. Date su 4 taqke u prostoru:

A(−3,−1, 5), B(5, 5, 1), C(3, 1, 3), D(3, 2,−1).

a) Odrediti ravan α je odre�ena taqkama A, B i C.

b) Odrediti jednaqinu normale n iz taqke D na ravan α.

v) Odrediti vektor pravca ~vn prave n i vektor normale ~nα na ravan α.

d) Odrediti rastojaǌe taqke D od ravni α.



L I kolokvijum iz Matematike 1 L
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je

M =








x −y x
y x y
0 0 0


 ; x, y ∈ R, x2 + y2 6= 0





i · oznaqava operaciju mno�eǌa matrica. Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (M, ·):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (M, ·) grupa? Da li je struktura (M, ·) Abelova grupa?

2. Ispitati rang matrice 


2 3 λ 5
−1 0 1 3
1 −2 −3 4
2 0 −2 λ




u zavisnosti od realnog parametra λ.

3. U zavisnosti od realnog parametra ` rexiti sistem

x − y + 2z + 3u = 1
3x − 2y + 4z + 5u = 1

−2x + (`− 2)y + (4− 2`)z + (10− 4`)u = 2.

4. Dati su vektori

~a =~i + ~k, ~b = −2~j + 3~k, ~c = 2~i− 3~j + λ~k (λ ∈ R).

a) Ako su vektori ~u = ~a + 3~b i ~v = ~b− 2~a, odrediti ~u× ~v.

b) Za koju vrednost realnog parametra λ su vektori ~c i ~u× ~v kolinearni?

5. Date su ravan α i ravan β u prostoru:

α : x + 2y − z − 2 = 0 i β : − x + y + z + 2 = 0.

a) Odrediti vektor vektor normale ~nα na ravan α i vektor normale ~nβ na ravan β.

b) Odrediti proizvoǉne taqke A ∈ α i B ∈ β.

v) Odrediti me�usobni polo�aj ravni α i ravni β.

d) Ukoliko se ravan α i ravan β seku odrediti ǌihov presek, a ako se ne seku odrediti ǌihovo me�usobno
rastojaǌe.



M I kolokvijum iz Matematike 1 M
19. novembar 2009.

prezime i ime studenta broj indeksa grupa za
ve�be

1. Neka je A = (1,∞) i neka je operacija ∗ definisana sa

x ∗ y = 3xy − 3(x + y) + 4.

Ispitati koje od slede�ih osobina ima struktura (A, ∗):
zatvorenost, asocijativnost, neutralni element, inverzni element, komutativnost.

Da li je struktura (A, ∗) grupa? Da li je struktura (A, ∗) Abelova grupa?

2. Date su matrice A =
(

5 1
2 1

)
, B =

(
1 −2
0 −1

)
i C =

(
2 3
4 6

)
.

Rexiti matriqnu jednaqinu
A ·X = 2B ·X + C.

3. U zavisnosti od realnog parametra m rexiti sistem

x + 2y − 3z = −2
2x + 4y + (m− 5)z = −2m− 6

−2x − 3y + 4z = 2
.

4. Dati su vektori

~m = 2~i + 2~j + ~k, ~n =~i− 3~k, ~p = 6~i + µ~j + 2~k (µ ∈ R).

a) Ako su vektori ~u = ~m− 3~n i ~v = ~n + 2~m, odrediti ~u× ~v.

b) Za koju vrednost realnog parametra µ su vektori ~c i ~u× ~v linearno zavisni?

5. Date su ravan α i ravan β u prostoru:

α : 2x− 4y − 8z + 5 = 0 i β :
x

−4
+

y

2
+

z

1
= 1.

a) Odrediti vektor vektor normale ~nα na ravan α i vektor normale ~nβ na ravan β.

b) Odrediti proizvoǉne taqke A ∈ α i B ∈ β.

v) Odrediti me�usobni polo�aj ravni α i ravni β.

d) Ukoliko se ravan α i ravan β seku odrediti ǌihov presek, a ako se ne seku odrediti ǌihovo me�usobno
rastojaǌe.



A Rexeǌa I kolokvijuma iz Matematike 1 A
1. Dati skup matrica M je

M =
{[

a −b
b a

]
| a, b ∈ R, a2 + b2 6= 0

}
.

Zatvorenost va�i: [
a −b
b a

]
·
[
c −d
d c

]
=

[
ac− bd −(ad + bc)
ad + bc ac− bd

]
∈M

jer a, b, c, d ∈ R ⇒ ac− bd, ad+ bc ∈ R. Ostaje da poka�emo da jox ova 2 broja ne mogu istovremeno biti
jednaki 0. Pretpostavimo suprotno, da su oba jednaka 0:

ac − bd = 0
ad + bc = 0.

Ovo je homogeni sistem (po npr. a i b) i on ima jedinstveno trivijalno rexeǌe a = b = 0, xto je nemogu�e
jer treba da va�i a2 + b2 6= 0. Time smo pokazali da ac− bd i ad + bc ne mogu istovremeno biti jednaki

0, tj. tek sada smo piokazali da je

[
a −b
b a

]
·
[
c −d
d c

]
=

[
ac− bd −(ad + bc)
ad + bc ac− bd

]
∈M.

Napomena 1. Da ac− bd i ad + bc ne mogu istovremeno biti jednaki 0 mo�emo pokazati i posmatraǌem
izraza

(ac−bd)2+(ad+bc)2 = a2c2−2abcd+b2d2+a2d2−2abcd+b2c2 = a2c2+b2d2+a2d2+b2c2 = (a2+b2)·(c2+d2),

koji ne mo�e biti jednak 0, jer je a2 + b2 6= 0 i c2 + d2 6= 0.

Napomena 2. Radi kra�eg zapisa mo�emo oznaqiti M(a, b) =
[
a −b
b a

]
i onda npr. zatvorenost pixemo

kao M(a, b) ·M(c, d) = M(ac− bd, ad + bc).
Asocijativnost se prenosi (kako je mno�eǌe matrica asocijativna operacija u skupu Ω svih matrica
oblika 2× 2 sa realnim elementima to je mno�eǌe matrica asocijativno i u skupu M⊂ Ω).

Drugi naqin da poka�emo asocijativnost bi bio:

M(a, b) ·
(
M(c, d) ·M(f, g)

)
= M(a, b) ·M(cf − dg, cg + df)

= M(a(cf − dg)− b(cg + df), a(cg + df) + b(cf − dg))
∗= M(acf − adg − bcg − bdf))
∗= M((ac− bd)f − (ad + bc)g, (ac− bd)g + (ad + bc)f)

= M(ac− bd, ad + bc) ·M(f, g) =
(
M(a, b) ·M(c, d)

)
·M(f, g)

(ovde smo u jednakostima
∗= koristili asocijativnost, komutativnost i distributivnost operacija + i

· u R, a u ostalim samo zatvorenost).

Neutralni element ovde �e biti jediniqna matrica jer I =
[
1 0
0 1

]
= M(1, 0) ∈M.

Inverzni element je onda inverzna matrica! Dakle inverzni element matrice M(a, b) je matrica

M( a
a2+b2

, −b
a2+b2

).
Komutativnost va�i (iako generalno mno�eǌe matrica nije komutativna operacija u skupu M jeste!):

M(a, b) ·M(c, d) = M(ac− bd, ad + bc) ∗= M(ca− db, cb + da) = M(c, d) ·M(a, b)

(ovde smo u jednakosti
∗= koristili komutativnost operacija + i · u R, a u ostalim samo zatvorenost).

Na osnovu svega izlo�enog dobijamo da je struktura (M, ·) grupa i to Abelova grupa .



2. Najlakxe je datu determinantu izraqunati svo�eǌem na determinantu trougaone matrice.

D =

∣∣∣∣∣∣∣∣

1 2 3 4
−1 0 1 3
2 4 a 8
−1 0 1 a

∣∣∣∣∣∣∣∣
III− 2 · I
IV − II

=

∣∣∣∣∣∣∣∣

1 2 3 4
−1 0 1 3
0 0 a− 6 0
0 0 0 a− 3

∣∣∣∣∣∣∣∣

II + I
=

∣∣∣∣∣∣∣∣

1 2 3 4
0 2 4 7
0 0 a− 6 0
0 0 0 a− 3

∣∣∣∣∣∣∣∣
= 1·2·(a−6)·(a−3)

D = 2(a− 6)(a− 3) = 2a2 − 18a + 36 .

D = 0 je za a = 6 i za a = 3 .

Napomena. Datu determinantu smo mogli izraqunati i Laplasovim razvojem po II koloni jer ona ima
najvixe elemenata 0.

3. Sistem ne mo�emo rexavati preko determinanti (jer je sistem od 4 jednaqine sa 3 nepoznate), pa
�emo ga rexavati Gausovim sistemom eliminacije.

x + 2y − z = 4
−x − y + z = −3 II + I
2x + 4y + α · z = 6− α III− 2 · I
−x + 3y − 2z = 4 IV + I

x + 2y − z = 4
y = 1

(α + 2) · z = −2− α
5y − 3z = 8 IV − 5 · II

x + 2y − z = 4
y = 1

− 3z = 3
(α + 2) · z = −2− α IV + α+2

3 · III

(ovde smo i zamenili posledǌe 2 jednaqine)

x + 2y − z = 4
y = 1

− 3z = 3
0 = 0

x + 2y − z = 4
y = 1

− 3z = 3

Ovaj sistem ne zavisi od parametra i uvek ima jedinstveno rexeǌe (x, y, z) = (1, 1,−1) .

Napomena. I studenti koji su razmatrali 2 sluqaja: α = −2 i α 6= −2 i u oba dobili jedinstveno
rexeǌe (x, y, z) = (1, 1,−1) dobili su sve poene!

4. a) Na osnovu
−−→
AB = (2, 0, 2),

−→
AC = (1,−2, α + 1) i

−−→
AD = (3, 1, 0) dobijamo da je

VABCD =
1
6

∣∣∣[−−→AB,
−→
AC,

−−→
AD]

∣∣∣ =
1
6
|
∣∣∣∣∣∣

2 0 2
1 −2 α + 1
3 1 0

∣∣∣∣∣∣
| = 1

6
|12− 2α| = 5

3
.



Kada reximo jednaqinu sa apsolutnim vrednostima |12−2α| = 10 dobijamo dva rexeǌa x = 1 i x = 11 .

Napomena 1. Qesta grexka je bila da se ne stavi apsolutna vrednost u formuli za zapreminu i onda se
dobijala samo vrednost x = 1. Tako�e jedan deo studenata je koristio pogrexnu formulu za zapreminu
piramide (bez 1

6 ili sa 1
3 umesto 1

6). Jox jedna grexka koja se pojavǉivala je da u formuli za zapreminu

ne uzmete 3 vektora koji polaze iz istog temena (poput
−−→
AB,

−→
AC i

−−→
AD nego npr.

−−→
AB,

−−→
BC,

−−→
CD)

b) U ovom delu zadatka uzimamo maǌu od prethodno odre�enih vrednosti, tj. α = 1. Na osnovu vektora−−→
BA = (−2, 0,−2),

−−→
BC = (−1,−2, α− 1) = (−1,−2, 0) dobijamo da je vrednost kosinusa tra�enog ugla

cos^ABC =
−−→
BA · −−→BC

|−−→BA| · |−−→BC|
=

2
2
√

2 · √5
=

1√
10

,

odakle nalazimo tra�enu veliqinu ugla ^ABC = arccos 1√
10

.

Napomena 2. Interesantno je da se za veliqinu ugla ^BAC dobija ,,lepa“ vrednost: ^BAC = 45◦

(jer je cos(^BAC) = 1√
2
).

Napomena 3. Qeste grexke u ovom delu su bile da se stavi pogrexna vrednost za α, kao i da se koriste
vektori

−−→
AB i

−→
AC (oni odre�uju ugao ^BAC, a ne ^ABC !) ili

−−→
AB i

−−→
BC (oni ne odre�uju unutraxǌi

ugao ^ABC, nego spoǉaxǌi ugao kod temena B, koji je jednak 180◦ − ^ABC). Tako�e formula za cosϕ
u brojiocu nema apsolutnu vrednost (ǌe nema da bismo mogli da dobijemo taqnu vrednost ugla i kada je
taj ugao 90◦ < ϕ < 180◦).

5. a),b) Iz jednaqine prave a :
x− 2
−2

=
y + 4

3
=

z + 3
1

dobijamo da je vektor pravca prave a jednak

~va = (−2, 3, 1) , kao i taqku A(2,−4,−3) . Vektor normale na ravan β : x − y + 5z + 9 = 0 jednak je

~nβ = (1,−1, 5) , a taqku dobijamo kada fiksiramo 2 koordinate (npr. y = z = 0), a tre�u izraqunamo

iz jednaqine ravni, npr. B(−9, 0, 0) .

v) Za me�usobni polo�aj prave i ravni raqunamo skalarni proizvod

~va · ~nβ = −2 + (−3) + 5 = 0.

Kako je ~va · ~nβ = 0 dobijamo da je ~va ⊥ ~nβ, tj. dobijamo da su prava a i ravan β paralelne, a ‖ β (ili
kao specijalni sluqaj te paralelnosti da se prava a nalazi u ravni β). Potrebno je jox da vidimo da
li se prava a cela nalazi u ravni β. To proveravamo tako xto ispitamo da li jedna ǌena taqka, npr.
A, pripada ravni β:

2− (−4) + 5 · 3 + 9 = 0 ⇒ A ∈ β ⇒ a ∈ β,

tj. prava a pripada ravni β .

d) Ravan β i prava a se seku i presek im je prava a :
x− 2
−2

=
y + 4

3
=

z + 3
1

.

Napomena 1. Nakon xto smo ustanovili da je a ‖ β mogli smo na osnovu rastojaǌa

d(a, β) = d(A, β) =
|2− (−4) + 5 · 3 + 9|√

12 + (−1)2 + 52
=

0
3
√

3
= 0

da vidimo da je a ∈ β.

Napomena 2. Qeste grexke su bile da koristite vektorski, a ne skalarni proizvod za ispitivaǌe
polo�aja prave i ravni. Tako�e, veliki broj studenata je odre�ivao rastojaǌe (i to qesto pogrexno)
umesto preseka prave a i ravni β. Deo studenata je odre�ivao presek prave a i ravni β: parametarski
oblik x = −2t+2, y = 3t−4, z = t−3 prave ubaci se u jednaqinu ravni (−2t+2)−(3t−4)+5·(t−3)+9 = 0,
xto se svodi se na jednaqinu 0 = 0 (koja je bunila ve�i broj studenata). Kako je to jednaqina po t ǌeno
rexeǌe je proizvoǉan broj t ∈ R, tj. dobijamo da je presek dat sa x = −2t + 2, y = 3t− 4, z = t− 3, xto
je parametarski oblik jednaqine prave a!


